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大問 3
xy 平面上に点 A(a, 0), B(0, b), C(�a, 0) (ただし 0 < a < b)をとる. 点 A, B を通る直線を `とし, 点 C

を通り線分 BC に垂直な直線を k とする. さらに, 点 Aを通り y 軸に平行な直線と直線 k との交点を C1 と
し, 点 C1 を通り x軸に平行な直線と直線 `との交点を A1 とする. 以下, n = 1, 2, 3 . . .に対して, 点 An を通
り y 軸に平行な直線と直線 k との交点を Cn+1, 点 Cn+1 を通り x軸に平行な直線と直線 `との交点を An+1

とする.

(1) 点 An, Cn の座標を求めよ.
直線 k, `の方程式はそれぞれ y = �a

bx� a2

b , x = �a
b y+ aである. これより, An(xn, yn)であるとき,

Cn+1(xn,�a
bxn � a2

b ), An+1(
a2

b2 xn + a3

b2 + a,�a
bxn � a2

b )となることから漸化式
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a2

b2
xn +
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+ a

が立てられる. C1(a,� 2a2

b ), A1(
2a3

b2 + a, 2a2

b )より x1 = 2a3

b2 + aである. これと漸化式から,
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と求まる. An は `上にあるので
yn = b� b

a
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である.
したがって, An
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◆
である.

(2) 4CBAn の面積 Sn を求めよ.
BAn

BA
=

xn

a
であることを用いる. 4CBAの面積を S とおくと S = abであり,
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である.
(3) lim

n!1
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を求めよ.
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である. a < bより lim
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と計算できる.
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